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Einfiihrung in die Stochastik fiir Studierende
der Informatik

Musterlosung Aufgabe 1

Aufgabe 1
Zu zeigen sind die Eigenschaften 1) bis 3) aus Def. 1.6 der Vorlesung.

a) A= {0,Q}
HQeAy
2) Ae A= A e A, fiir ) und Q erfiillt |/
3) {An}nENEQ[:> U AnEQ[\/

neN
b) A={0,A, A0} D#AACQA#Q
wie a)
c) A =Pot(Q)

1) Q € Pot(2) /
2) AcPot() == ACQ= A= (Q\ A) € Pot(Q) /
3) {Antren € Pot(Q) = A, CQVneN= | 4, C0= | 4, € Pot(Q) v
neN neN
d) A ={A C Q| A hochstens abzihlbar oder A¢ hichstens abzéhlbar}
1) Q € A, da Q° = () abzéhlbar
2) A € 2, also A abzihlbar oder A¢ abzidhlbar = (A¢)¢ abz. oder A¢ abz., also A € A

3) A, e AVn eN
1.Fall: A, abz.Vn e N= |J A, abz. = |J A4, € A

neN neN
2.Fall: Es existiert (mind.) ein ng € N mit A,, nicht abzahlbar. Dann ist A, abz.

und
Morg.
(U An *ZTE 0 a5 g, abs, also U A, €2

neN neN neN
e) BNA:={BNA|Aec} ist o-Algebra iiber B.
1) Be BN, da B=BNQ und 2 € A wegen A o-Algebra

2) Sei C € BN . Dann gibt es ein A € A mit C = BN A. Das Komplement von C

bzgl. B ist dann:
[ cdeMorg. c c\ — c c
Cc=BN(BNAF = ° BN(B UA)—(Bﬂ(DB) U (BN Am)eBrWSZL
= €

3) Es seien {C, }nen € BN D.h. es existieren {A, }peny € A mit C, = BN A, Vn € N.
Dann gilt: |J C,, = J (BN A,) :Bﬂ(U A,) e BN

neN neN neN
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